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Operatörlerinin A- Teorisinde 

Türetim i 

\ 

Nesrin DOOANYILMAZ•. 

ÖZET 

Bu çalışmada mantık operatör/erinden tilm dogruluk ve tüm yanlışlık ope­
ratörlerinin A-teorisinde yeni bir tilretimi gerçekleştirilmiştir. 

S UM MARY 
Toutology and Contradiction in A-Theory 

In this study, the toutology and co~tradiction of logical operators in A-lheory 
have beim redefined. 

GIRIŞ 

Günümüzde soyut programlama dili olarak bilinen A-teorisi üzerinde ilk 
çalışmalar lojik ve fonksiyonlar sisteminin bir alt yapısı olarak Alonzo Church1 

tarafından yapıldı. Daha sonra Kleene5
, Turing10

, Hindley4
, Ü~Iü11, Mirasyedi­

~Jı bu yönde çalışmalar yaptılar. 
Bu çalışmada D. = >.xıUı>.xı, Y = Ax1Ax2X2 olarak alınmış ve mantık 

operatörlerinden tüm d<W"tıluk ve tüm yanbşlık operatörlerinin yeni bir türelimi 
gerçekleştirilmiştir. 

• Dr.; u. O. Necatibey Egitim Fakilltes~ Matematik Bölama, Balıkesir. 
Bu çalışma Doktora Tezimin bir kısmından oluşmaktadır. 

-45-



GENEL BILGILER 

Bu alt kesimde çalışmamızda kullanılan bazı tanım ve teoremler verile­

cektir. 

Tanım 1: Bir A.-terimi aşağındaki gibi tanımlaıiır. 

a) Tüm değişken ve sabitler >..-terimidir. . 

b) E~er M ve N iki A.-terimi ise (MN) bir A.-terimidir. (Komut türü A.·teri­
mi. Bu M operatörünün N girdisine uygulandığını gösterir.) 

mr. 

c) E~er M herhangi bir A.-terimi, x bir değişken ise AxM bir A.-terimidir. 

Tanım 2: AxM biçimindeki bir P teriminde bulunan M ye A nın bölgesi de-

Tanım 3: AxM biçimindeki bir P teriminin bölgesinde bulunan x değişke­
nine ba~ değişken aksi durumda x değişkenine ba~rnsız değişken denir. 

Tanım 4: (MN) biçimindeki bir A.-komutunun indirgenmesi M deki her· 
ba~sız x in N ile değiştirilmesi sonucu gerçeklenir. Bu [N/x] M şeklinde göste­
rilir. 

Tanım 5: (x.xM)N biçimindeki bir A.-terimine (3-redeks, [N!M]M terimine 
de (3-redeksin büzülmesi denir. Bir P terimi (>vrM)N terimini içeriyorsa bu du­
rumda (AxM.)N (3 redeksi [Wx] M ile değiştirilir ve sonuç P ' ise P' ne P nin bü­
zülmesi denir. P~(3 P' biçiminde göste rilir. P den Q ya sonlu (ya da boş) sayıdaki 
büzülmeler serisine (3-indirgemesi denir. P ~>(3 Q biçiminde gösterilir. 

Ömek 1: 

(A.xx+3) ~(3 1+3 = 4 

(A.x x+3) ~(3 2+3 = 5 

Temel Teorem 1: A ve B. mantıks~ değerler alan birbirinden ba~sız iki 
mantıksal işlenenler ise doğruluk A.-fonksiyonu D. için ((DAm) = A ve yanlışlık 
A.-fonksiyonu_Y için ((YA)H) = :B dir. 

TÜM DOtiRULUK VE TÜM YANLlŞLIK OPERATÖRLERI 

D - 1 - A.xıA.xıxı doğru operatörü, Y - O - Xxı>..xıxı yanlış operatörü, 
değer bağlamalan yapıldığında lı - >..xı>..xı ((xıD)xı) nin VEYA operatörüne, 
Iı - A.xıA.xı ( (xıxı)Y) VE operatörüne denk olduğunu önceden biliyoruz11

• 

Bunlardan yararlanarak 13 - T - A.xıA.xı ((((xıY)D)D.) ((xıD)D)} nin 
tüm doğruluk ve 14 - Ç - Ax1Ax2 ( ( ( (xıY)Y)D.) ( (xıY)Y)) nin de tüm yanlışlık 
operatörüne denk oldu~nu göstermeye çalıştık. 

Teorem 1: 

D - 1 - A.xıA.xıxı, Y - O - A.xıA.xıxı değer bağlamalan yapıldığında 'T' 
- l3 - Ax1Ax2 ((((xı.Y)Y)D.) ((xıY)Y)), tüm doğruluk operatörüne denktir. 
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Ispat: 

h tüm d~uk operatörünün işlevsel görev tablosu Tablo l'i saA(ar. Ger-
çelcten, 

"BO: Başla; 

Bl: h - .XXı>.xı((((xıY)U)U) ((xıll)ll)) 

de~er b~amasını yap; 

B2: x. ll E B için: 

I) XIJY !!! ((IJY)Y), 
ı:ıo 

ı~ ( (>.xı>.xı( ( ( (xıY)D.)ll)( (xıll)ll)Y)Y), 

~~ (>.xı(( ((.YY) U) U)( (xıl2)U))Y), 
~~ ((((n)ll)ll)((YD.)U)), 

~~ ((DD.)U), 
ı:o, 
ı~ u. 

ll) XI3ll == ((IJY)U). 

'i"~ ((>.xı>.xı(( ((xıY)I2)12)(( xıD.)U))Y)ll), 
'i"fJ (>.xı(( ((IT)ll)U)((xıll)U))U), 
'i"fJ ((((IT) U) U)( (DU) U)), 

cr~ «on>u>. 
1> 
ı~ n. 

lll) niJY lE (13ll)Y), 

~~ ( (>.xı>.xı(( ((xıY)n)n)((xıl2)ll))I2)Y), 
'i"fJ (>.xı((((DY)n)n)((xıll)).Y), 
'r~ ( ( ((DY)I2)12)( (XI2)12)), 

'r~ ((YD.)D.), 
~ · 
ıfJ n. 

IV) ID3ll !!! ( (13ll)ll), 

~fJ ((>.xı>.xı((((xıX)I2)12)((xıD.)I2))12)12), 
'rfJ (Uı((((DY)I2)D)((xıl2)12))12), 
rrfJ «<<uY>mmcoomm>. 
'rfJ ((m)D), 
1>. 
ıfJ D.. 

oldu~dan bir sonraki basam~ git; 
Tablo: ı 

h X ll 

X 12 ll 

ll ll ll 

h o ı 

o ı ı 

ı ı ı 
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B3: Dur." 

olduğundan h tüm d~uk operatörüne denktir. 

Teorem 2: 

u - ı - uıuıxı. y - o - uıXxıXı de~er ba~amalan yapıldı~da 
"Ç" -Lı - uı>.xı((((xıY).Y)U)((xıY).Y)), . 

tüm yanlışlık operatörüne denktir. 

Ispat: 

Lı tüm yanlışlık operatörünün işlevsel görevini yürüten Tablo: 2'yi sağlar. 
Gerçekten, 
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"BO: Başla; 

Bl: Lı - uıuı((((xıY)Y)U)((xıY).Y)) de~er ba~amasıru yap. 

B2: Y, u E B için: 

I) YI4Y = ((Lı.Y).Y), 
1> 
ı~ ((uıuı((((xıY).Y)U)((xıY)Y))Y)Y), 

~~ (uı(( ( (IT)Y)U)((xıY)Y) ).Y), 
~~ ((((YY)Y)U)((IT)Y)), 

. "i~ ((YU)Y), 
1> 
ı~ y, 

D) YLıU = ((14Y)U), 
1> 
ı~ ( (uı>.xı( ( ( (xıY).Y)U)( (xıY)Y) )Y)U), 

"i~ (Axı((((IT)Y)U)((xıY)Y))D.), 
"i~ ((((IT)Y)U)((UY)Y)), 
"i~ ((Y.Q)Y), 
l> 
ı~ y, 

m) I214Y = ((14l2)Y), 

"i~ ((>.xı>.xı((((xı.Y)Y)D)((xı.Y)Y))D)Y), 
~~ (uı((((DY)X)D)((xıX)Y))Y), 
tı'~ ((((DY)Y)D)((IT)X)), 
tı'~ ((YD)Y), 
1> 
ı~ Y. 

IV) DLıD = ((4D)D), 

C:~ ((>.xı>.xı((((xıY)Y)I2)((xıY)Y))D.)l2), 
1b (uı( ( ( (D.Y)Y)I2)( (xıY).Y) )D.), 
~~ ((((I2Y)Y)U)((xıY)Y))D.), 
~~ ((((D.Y)Y)D.)((DY)Y)), 
~~ ((Yll)Y), 
t>. 
ı~ Y. 



olduğundan bir sonraki hasarnağa git; 

Tablo: 2 

Lı y ll Lı o ı 

y y y o o o 
ll y y ı o o 

B3: Dur." 

o halde Lı tüm yanlışlık operatörüne denktir. 
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