Tasimsal Sekillerin Matematiksel
Saptanmasina Dair:
Gottfried Wilhelm Leibniz

Bu durumlardan anlayan hi¢ kimsenin tasimin sekil ve modlariyla ilgilenen mantik
boliimiiniin geometriksel sekilleri azaltabileceginden siiphe etmedigini diisiiniiyorum.
Gergektende bir kag yetenekli insan kendilerini bu durumu ispatlamaya vermislerdir.
Ancak ise yarar modlarin sayisinin heniiz belirlenmemis oldugu dikkate deger bir
olgudur. Simdi yapmaya galisacagim da budur ve bu geometri i¢in degerli oldugunu
diigindigiim bir istir. Ciinkii eger diizenli nesnelerin sayisim belirleyen insanlar
methedilirse —bunu diisinmenin keyifli olmas1 diginda faydasizdir- ve eger conchoid
ya da cissoid*‘in ya da nadiren kullanilan diger bazi sekillerin daha zarif 6zelliklerini
aydinlatmak igin matematiksel ozellikleri degerli olan bir aragtirma oldugu
diigliniiliirse, sahip oldugumuz en kullamish ve miikemmel sey olan insan akli
matematiksel kanunlar altinda ne kadar iyi agiklanabilecek. Mantikgilar bu gorevleri
yaptirdiklar: igin degil bunlarla 6grencileri usandirdiklan igin suglanmalidirlar. Ben
sadece diigtincenin dogrulugu ugruna dérdiincii sekil neden dolayli iken sadece iig
dolaysiz seklin varoldugunu ve dolaysiz sekllerin her birinde neden alti mod ve
dolaylilarda neden dokuz tane oldugunu gostermekle kalmayacak ayni zamanda
Ofrenenlere yardim etmek igin fevkalade bir mantiksal kanunun kullanimini da
ekleyecegim. Bu kural vasitasiyla onerilen bazi modlarin sekillere ve mantiksal
kurallara dikkat etmeden gegerli olup olmadigin1 hemen anlamak ii¢ diiz ¢izgi gizerek
miimkiin olacaktir.2 ) 3

Tasim’in temeli sudur: Herhangi bir biitiin C, herhangi bir D’nin igine dilserse ya
da herhangi bir biitin C, herhangi bir D nin digina diiserse, birinci durumda C’nin
icinde olan sey D’nin igine diisecektir ve, ikinci durumda o (C’nin igindeki sey) D’nin
digina diigmiis olacaktir. Bu ¢ogunlukla “dictum de omni et nullo™ diye adlandirilan
seydir.

| Gottfried Wilhelm Leibniz, Logical Papers, Trans: G. H. R. Parkinson, Oxford University Press. London
1966. S-105-106-107-108-109-110-111. '

* Bu her iki kavram bazi geomeltri problemlerinin ¢oziimiinde yardimei olan iki cebirsel egrinin kargiligi
olarak kullanhir. :

2 Kargilastirin Generales Inguisitiones boliim: 113 vd. ve De Formae logicae Comprobatione Per Linearum
Ductus C. 192 vd.
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Bundan aym anda su ilk modlar ortaya ¢ikar; “Her C D dir. Her B C dir.” O halde
“her B D’dir.” Ya da eger tercih ederseniz “her B C dir. Her C D dir.” O hélde “her B
D>dir.” Yani B'ye ait olan bireyler [individua ipsius B] C’ye ait olan bireylerin
icindedirler ve C’ye ait olan bireyler D’ye ait bireylerin igindedirler. O halde, B've ai:
olan bireyler D’ye ait olan bireylerin i¢indedirler. Yani C’ye ait olan bireylerin tam
toplami D’ye ait olan bireylerin iginde kavranilir. Simdi B’ye ait olan tiim birevler
C'ye ait olan bireylerin i¢inde ve bu nedenle D’ye ait bireylerin iqinde- de
kavranmistir.

“Her C D’dir. Baz1 B’ler C’dir. O halde “bazi B’ler D’dir”. Ya da ‘bazi B'ler
C’dir. Her C D’dir. O halde “bazi B’ler D’dir.” Yani B’ye ait olan bazi bireyler C've
ait olan bireylerde igerilirler. C’ye ait tiim bireylerin D’ye ait bireylerinde iqerilirlér.
Bu yiizden B’ye ait bazi bireyler de D’ye ait bireylerde icerilirler. Kisaca her iki modu
dahil ederek; B, biitiiniiyle ya da kismen (yani ona ait olan bireylerin bazilari ya da
biitiiniine gore) C’nin igindedir; $imdi C’nin tamami D’nin igindedir, bu yiizden B'de
ya tamamen ya da kismen D’nin iginde olacaktir.

‘Hig bir C D degildir. Her B C’dir. O halde “hig bir B, D degildir.” Ayrica “hic hir
C, D degildir.” “Bazi B’ler C'dir.” O halde “bazi B’ler D degildir.™ Yani B ya
tamamen ya da kismen C’nin igindedir. $Simdi C’nin tamami D’nin dismna diiser. Bu
yiizden B de ya tamamen ya da kismen D’nin digina diiser. Bu ifadelerin geometrik
kesinligi bir butiinti igeren sey o biitiintin bir kismini da igerir, ya da bir bitin
kaldirildiginda o biitiintin bir kism da kaldinlmistir ifadesinin geometrik kesinliginden
daha az degildir.

Simdi bu bir kag mod’dan altiklik, gerileme ve dondiirmeyi kullanarak digerlerini
de ispat edecegim. Altiklikla (yani tiimelden tikele argiiman) genelde kullaniimayan
birinci seklin iki modunu gosterecedim. Gerilemeyle birinci sekilden® ikinci ve iiginci
sekillerin biitin modlarin1 gosterecegim ve bunlarla birlikte dgndiirmenin kendisini;
son olarak dnceki yontemlere dondiirmeyi ekleyerek dolayl sekli ve dordiincii seklin
modlarini gdsterecegim. Kisa olmasi igin bundan boyle mantikgilarin gelenegini takip
edecegim ve A ile tiimel olumluyu E ile tiimel olumsuzu I ile tikel olumluyu ve O ile
tikel olumsuzu ifade edecegim. ifade edilecek 6nerme igin ABC, EBC, IBC, OBC ve
ifade edilecek mod iginde AAA, EEE vs. yazacagim. ‘

Boylece baslangic olarak bildirdigimiz yani digerlerinden bagimsiz olan birinc:
seklin dort modu asagidaki gibi ifade edilecektir: Barbara: ACD ABC ABD Celarent
ECD ABC EBD Darii: ACD IBC IBD Ferio: ECD IBC OBD. Burada AE| v¢ 0
sekli B.C,D maddeleri yerine kullanilir, Yani B en kiigiik, C orta ve D’de en b?i.‘f“‘
terim yerine kullanihir. Ornegin: ACD ‘Her C D dir’in, ECD ‘Hig bir C D degildir'in
IBC ‘Bazi B’ler C dir’in ve OBD ‘Bazi B3*ler D degildir’in karsihgidur. (Birinci geklin
diger iki modu, bu dort moddan tiiretilmistir) A/uklik asagidaki gibi ispatlanir; Her A
B’dir, bazi A’lar A’dir. O halde bazi A’lar B'dir. Bu Darii de ki bir clkarlmdllr. r‘_\i-ﬂ'
sekilde; Hic bir A B degildir, bazi A’lar A dir. O hilde bazi A’lar B degildir ki bu
Ferio da ki bir ¢ikanmdir. Boylece Barbari ABD’nin yerine ondan gikarilan IBD

3 Metnin “Non est C"sinden Couturat tarafindan dizeltilmigtir.
4 Couturat’in *primis’inin verine “prima’y1 okuyarak (karsilastinn Schmidt s. 490).
5 Menin ‘quoddam O’smdan Couturat tarafindan diizeltildi.
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sonucunu yazarak Barbara'dan tiiretilir. Yine Celaro EBD’nin verine ondan ¢ikarilan
OBD sonucu yazilarak Celarent’ten tiiretilir. Demek ki, birinci seklin iki yeni moduna
- tiiretilmis modlar - sahibiz: Barbari ACD ABC IBD ve Celaro ECD ECD ABC
OBD. Degismez yontemimizle birinci sekilden tiimdengelim igin bu modlarin ise
yararhhg ileride biitiin modlarin biitiin sekillerde ise yarayacagini gisterecektir. Ayni
zamanda bu fi¢ dolaysiz seklin (birinci, ikinci ve iigiincii) ayni sayida mod’a vani alti
mod’a sahip olduklari ve birinci seklin her bir modundan (gerileme metodu
kullanilarak ki, simdi bu takip edilecek) ikinci geklin bir modu ve iigiincii geklin bir
modunun ispatlanabilecegi goriilecektir. Boylece ben ikinci sekle de iki yeni mod
ekliyorum. Bununla birlikte tgtincii sekil genellikle ifade edildigi gibi zaten
tamamlanmustir. '

‘Gerileme’ de su prensibi kullaniyorum; bir sonug yanhssa (yani ¢elisii dogruysa)
ve dnciillerinden biri dogruysa o hdlde diger dnciil zorunlu olarak yanlis olmalidir,
yani celisigi dogru olmahdir. Bu yiizden ‘gerileme’ ¢elismezlik prensibini gerektirir.
Bir ‘gelisiklik’ tiimel bir olumlu ile tikel bir olumsuz arasinda kabul edilir. Ya da A
yanhssa O dogrudur ve tersi. Ayrica gelisiklik tiimel bir olumsuz ve tikel bir olumlu
arasinda kabul edilir. Ya da E yanlissa I¢ dogru olacaktir, ya da tersi.

Simdi Barbara’dan baslayarak birinci seklin alti modundan ‘gerileme’ ile ikinci ve
iigiincii seklin modlarini tiiretecedim. Burada meseleleri o kadar net agiklayacagim ki,
gelecek meselelerde daha kisa agiklama yapabileyim. Elimizde birinci sekle ait,
Barbara’da “Her C D’dir.” “Her B C’dir.” O hélde “Her B D’dir” 6nermesi var.
Biylece biiyiik 6nermenin dogru oldugu varsayilirsa (her C D’dir) ve sonucun yanhs
oldugu varsayilirsa bu yiizden onun ¢elisiginin dogru oldugu varsayilirsa (bazi B’ler D
degildir)’ kiigiik onerme yanhs olacaktir. (Yani baz1 B’ler C olmayacaktir.) Simdi
“Her C D’dir,” “Bazi B’ler D degildir”, o halde “Bazi B’ler C degildir” ¢ikarimi ikinci
sekle ait Baroco bigimindedir. Béylece bu mod biiyitk onermenin dogru oldugu ve
birinci seklin bu modunun sonucunun yanlis oldugu varsayilarak birinci sekle ait olan
Barbara’dan ‘gerileme’ ile ispatlanir ve meydana gelir. Fakat Barbara *da ki, sonucun
yanlis (yani bazi B’ler D degildir) ve kiigiik énermenin dogru (her B C’dir) oldugu
varsayilirsa o zaman bilyiik énerme (bazi C’ler D olmayacaktir) yanhs olacaktir. Bu -
ligiincii sekle ait olan Bocardo bigimindedir. Biitiin bunlari daha agiklayici sembollerle
ifade etmek gerekirse:

Barbara-(]‘ Sekil) ACD ABC ABD Barbara (1. Sekil) ACD ABC ABD
Gerileme ACD OBD Gerileme ABC. OBD
O halde OBC O halde OCD
Béyvlece Baroco ACD OBD OBC Béylece Bacordo OBD ABC OCD
(2. sekil) , (3. sekil)

6 Metnin ‘A’sindan Couturat tarafindan diizeltilmistir.
7 Metnin ‘C’sinden Couturat tarafindan duzeltilmistir.
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Celarent (1. Sekil) ECD ABC EBD

Celarent (1. Sekil) ECD ABC EBD

Boylece Camestros ACD EBD OBC

Gerileme ECD IBD Gerileme ABC IBD
O halde OBC O hiélde ICD .
Boylece Festino ECD IBD OBC Boylece Disamis IBD ~ ABC ICD
(2. sekil) (3. sekil)
Darii (1. Sekil)  ACD IBC IBD Darii (1. Sekil)  ACD 'IBC IBD
Gerileme ACD EBD Gerileme IBC EBD
O halde EBC O halde OCD .
Boylece Camestres ACD EBD EBC Boylece Ferison EBD IBC OCD
(2. sekil) (3. sekil)
Ferio (1. Sekil) ECD IBC OBD Ferio (1. Sekil) ECD IBC OBD
Gerileme ECD ABD Gerileme IBC ABD
O hilde EBC O hillde ICD
Boylece Cesare ECD ABD EBC Boylece Datisi ABD IBC ICD
(2. sekil) (3. sekil)
Barbari (1. Sekil) ACD ABC IBD Barbari (1. Sekil) ACD ABC IBD
Gerileme ACD EBD Gerileme ABC EBD
O halde OBC O halde 0oCD

Boylece Felapton EBD ABC OCD

(2. sekil) (3. sekil)
Celaro (1. SekilECD ABC OBD Celaro (1. Sekil) ECD ABC OBD
Gerileme ECD ABD Gerileme ABC ABD
O halde OBC -0 hélde ICD
Béylece Cesaro ECD ABD OBC Boylece Darapti  ABD ABC ICD
@. sekil) ' (3. sekil)

ikinci veya iigiincii seklin ilgili modlar: birinci seklin modundan *gerileme’ ile
tiretilirken, birinci (sekil)deki biiyiik onermenin ikinci (sekil) deki bilyiik onerme
olarak, birinci (sekil)deki kiiciik @nermenin tiglincii (sekil)deki kiigik nerme olarak
kaldig1 tablodan agiktir. Birinci ve ikinci sekildeki kiigiik Snerme ve sonug ve ayricd
birinci ve igiincii sekildeki biyik o6nerme ve sonug oncelikle gelisiklerne

dondiiriildiikten sonra yeniden siralanirlar. Yani celisigi yoluyla birinci seklin

ikinci sekildeki kiigiik 6nermeyi ve birinci seklin kiigiik Snermesi ikinciﬁek‘l_dw
sonucu olusturur veya tersi. Fakat birinci seklin sonucu dgiincii seklin bilyik
dnermesini ve birinci seklin bityiik Snermesi iigtincii seklin sonucunu olugturur. Dahasl
birbirlerine karsilik gelen (yani birinci seklin ayni modundan tiiretilmis olan) ikinci \¢

ligiincii seklin modlari aym onermeyi paylagirlar. - Ikinci sekildeki kiigiik onerm
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iigiincii gekildeki biiyiik Onerme; Ayrica onlar oncelikle gelisikleriyle degistirilip,
digerleriyle yeniden siralanirlar. Boylece biri benim ikinci ve diigiincii sekillerin
kesfedilen modlarini birinci  seklin modlarina uyguladigim gibi ‘gerileme’ ile
uygularsa artik yeni modlar goriinmeyecek ancak benim az once belirledigim ayn
modlar ortaya g¢ikacaktir. Ciinkii ikinci gsekildeki biiyiik onermeyi ele aldigimizda
ikinci seklin modunun turetildigi ayni biiyiik 6énermeye sahip olan ilk seklin moduna
doneriz. Kiigiik 6nermeyi ele aldigimizda birinci seklin ayn1 modundan tiiretilmis olan
iigiincii seklin moduna geri doéneriz. Aynmis1 kiigilk Onermesini ele aldigimizda
kendisinin modunun tiiretildigi birinci seklin moduna geri déndiigiimiiz iigiincii sekil
icinde gegerlidir. Bilyiik dnermeyi ele aldigimizda birinci seklin modundan tiiretilmis
ticiincii seklin moduna geri doéneriz. Boylece bilylik 6nermeyi elimizde tutarsak
Cesare'den ‘gerileme’ ile babasi Ferio’ya ulasiyoruz. Kiicilk tnermeyi elimizde
tutarsak erkek kardesi Datisi’ye ulasiriz. Benzer bir sekilde Datisi’den ‘gerileme’ ile
babasi Ferio’ya ya da kardesi Cesare’ye ulasiriz.

Boylece asagidaki iki satir1 takip ederek ikinci ve (igiincii seklin verilen baz
modlarinin birinci seklin moduna irca edilmesi kolayca bilinir:

Birinci sekilden bir ‘gerileme’ varoldugu zaman sekil iki bilyiigii (dnermeyi)
tutarsa sekil {i¢ kiiciik 6nermeyi elde tutar.

Sonug sudur; Burada ‘gerileme’den basitge bagka onciiliin dogrulugu ve sonucun
yanlighg varsayilarak bir onciiliin yanlishigini ¢ikarma kastedildigi anlagilmasi sartiyla
indirgeme adina icat edilen Cesare, Camestres vs. kafa karistiric terimlere artik gerek
yoktur, Genel olarak bu (nicelik ve nitelik vurgulanarak) asagidaki gibi agiklanacaktir:

Birinci sekilde CD BC BD
Gerileme CD BD
O hélde BC
Boylece ikinci sekilde ~ CD BD BC
Birinci sekilde CD BC BD
Gerileme BC BD
O hélde CD

Boylece iigiincii sekilde BD BC CD

Ikinci ve figiincii seklin bu kaniti ayn1 zamanda onlarin a priori kaynaklarini yani
kendisiyle kesfedilebildikleri yéntemi igerir. Bu en iyi kanitlama yontemidir. Ciinkii o
analitik olmayip, sentetik ya da birlestiricidir. Bu sekillerin zaten verildigini varsayar.
Birinci sekilin bir modu, ikinci ve iigiincii sekillerin bir modunu olusturdugu igin bu
metot vasitastyla kag tane modun ve seklin ortaya gikacag: onceden hesaplanabilir. Bu
metodun kullamlmamasinin sebebinin benim ekledigim birinci ve ikinci seklin yeni
modlarinin gézardi edilmesi oldugunu saniyorum. Ciinkii aksi takdirde birinci sekilden
iiciincli seklin modlarim tiiretmenin bir vasitasi olarak timelligi ortaya ¢ikmiyor.
Mantikgilarin ikinci ve iigiincii sekillerin modlarina ispat etmek igin genelde
dondiirmeyi kullanmalarinin sebebi budur. Fakat onlar bu sekilde aym zamanda
dordiincit geklin modlariyla da karsilagirlar. Buna kargilik benim metodum ‘gerileme’
ile birinci sekilden dolaysiz sekilleri (yani ikinci ve iiglincilyii) tiiretir. Dolayli modlar
(dérdiincii seklin modlart) sadece ‘gerileme’ ile elde edilemezler, ama dondiirmeler
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kullamimahdir. Fakat bunlarin kendileri de simdi gdsterecegim gibi ikinci ve iigiinci
sekillerle ispat edilmelidirler. Bu yiizden bu metot sayesinde nigin dordiincii seklin
dolaysiz sekillerden hari¢ tutuldugunun gergek nedeni gbriiliir ve ikinci ve tigiinciiden
sonra yer alacaktir. Ciinkii onun kanitlanmasi sadece onlar vasitasiyladir.

Bize gore dordiincii sekile ulagmak igin ilk olarak dondiirme ispat edilmelidir:

1- Cesare (ikinci' sekil)de tiimel olumsuzun basite dondiiriilebilecegi ispatlanir.
“Hig bir A B degildir,” “Her B B’dir.” O héide “Hig bir B A degildir.”

2- Darapti (tiglincli sekil)de tiimel olumlunun gramatik (per Accidens)* olarak
dondiiriillebilecegi ispatlanir. “Her A A’dir,” “Her A B’dir.” O halde “Bazi B'ler
Adir.”

3- Festino (ikinci sekil)da tiimel olumsuzun gramatik olarak dondiriilebilecegi
ispatlamir. “Hig bir A B degildir.” “Bazi B’ler B’dir.” O halde “bazi B’ler A degildir.”

4- Datisi (ligiincii sekil)de tikel olumlunun daha basite dondiiriilebilecegi ispatlanr.
“Her A A’dir,” “bazi1 A’lar B’dir.” O hilde “bazi B’ler A’dir.”

(Ayni zamanda altikligin ispatinda goriildiigil gibi) Bu yontemle aym terimi iki kez
belirten esdeger onermelerin kullanimiyla iki terimi gerektiren sonug gikarmalar bize
iig terimi gerektiren kiyaslar saglarlar. Zithk yoluyla. yapilan déndiirme burada
uygulanamaz. Ciinkii zithkta terimlerin kendileri bagdan degisikligi doniistiirme ile
degistirilirler, yani forma terimin kendisine yani maddeye. Egdeger onermeler, diger
modlarda kullanilabilmelerine ragmen biz yeni dondiirmeler elde etmeyecediz.
Cogunlukla bir onciili tekrar eden bir sonugla karsilasacagiz. Sadece oluml
dnermelerin esdeger olabildikleri ve zithgin olumsuz 6nermeler igin kullamlmak
zorunda oldugu olgusu da vardir. Ciinkii tipki ‘Her insan insandir’ diyebildigim gibi
‘Hig bir insan olmayan insan degildir’de diyebilirim. Ancak biraz oncede soyledigim
gibi zitlik buraya ait degildir.®

Ceviren: Kutsi KAHVECi

* Sozctklerin bigimlerindeki degisiklikleri duzenleyen kurallar toplulugu, sozcuklerin gekimlerindeki bu
degismeler sozciiklerin ctimle igindeki yerlerine ve gorevlerine baghdir. ‘

8 Leibniz M. S. Sayfasinin en altina ‘Figura Quarta’ bir hatrlatma eklemesine ragmen yazi dordincd sekin
modlarindan tiretilen onciili igermez. :



