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Denklik Bolutleri ve Latis

*

Nesrin DOGANYILMAZ
OZET

Bu ¢alismada; denklik boliitleri kilmesinin bir latis olugturdugu gosterilmeye
cahgimgnr.

SUMMARY
Partition and Lattice

In this study, the set of all partitions of the set K form a lattice under the less
than relation, definition for partition.

ON BILGILER

TANIM 1: Kismi sirah bir K kiimesinin elemanlarindan olugturulan her
ikili icin bir en kiigiik iist sumr (ekiis) ve en bilyiik alt simr (ebas) varsa bu kismi
sirah kiimeye latis denir.

TANIM 2: ¥ k ¢ K i¢in k ya D denklik bagintisi ile bagh k*® lerin olugtur-
dugu K® ye denklik blogu, denklik bloklar: kiimesine denklik boliitii (partition)
denir. :

TANIM 3: I1j ve IT; denklik boliitlerinin ¢arpims;

ile gosterilir.
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k; ve k; IT; de aym denklik blogundadir <> k; ve kj, II; ve II; de aym denk-
lik blogundadur.

Burada: I, < II; ve Il < TII; dir.
TANIM 4: TI; ve IT; denklik boliitlerinin toplamy;
I;; + Ij = 10, ile gosterilir.
k; ve k; nin IT/'nin aym: denklik blogundadir < k; ve k;, IT; veya II; de aym:
denklik blogundadir ve
I > 1 ve I > 1I; dir.

TANIM 5: II; nin denklik bloklar [1; nin biitiin bloklarim igine ahyorsa II;
> TI; dir.
)

DENKLIK BOLUTLERINDE LATIS
TEOREM: Bir K kiimesinin IT (K) = {IT; | Il; K mn bir denklik bolitii}
ile tamimlanan [T (K); "< " bagmtisi ile bir latis olugturur.
ISPAT: (11 (K), <) bir kismi sirah kiimedir. Cinkii:
i) II e [T (K) igin IT; < II; dir (Yansima dzelligi);
ii) Hi,Hjeﬂ(K)iGinHi < IIj ve I < TIj & IT; = TI;
(Ters simetri ozelligi);
iii}IIi,IIj,HkaH (K)igin IT; < I ve Tj < Mg « II; < Tl
(Gegisme ozelligi)
gergeklendiginden (I (K), <) bir kismi sirah kiimedir. Ayrica IT (K)’dan olustu-
rulan her denkli boliiti ikilisinin bir ekiis ve ebas’ vardur.
ekis (IT, IT) = IT; + II;
’ ebas (IT;, I = ;. Il; dir.
ORNEK: K = {a, b, c} kiimesini alalim.

I, = {a,b,¢c}

I, = {a,b,¢c}

M3 = {a,b, ¢}

Iy = {a,¢,b}

Ils = {a,b,c} dir.

Burada;

I =

I =1L

I < I
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I = 1y
I <1y
M <Iis
I < IlIs
Il < Ils
Iy < TIls

fakat

I; £ I3
I3 £ I,
Iz £ Iy
Iy £ I,
I; £ I3

oldugundan (IT (K), <) bir kismi sirali kiimedit.

Aynica; ekiis (IT3, 1) = I + I = 11,
ekiis (IT3, Iy) = II3 + Iy = IIs
ebas (ﬂl, ﬂz) = ﬂl . Hz = Hl
ebas (I3, [y) = Iy

dir. Tiim olasihikh degerler igin ekiis ve ebas vardir. O halde (1T (K), <) bir latis-

tir.
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